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1. E€etdote av xodepio and Tig mopoxdte npotdoels eivar AAnUAc 1) Weudrc. AttiohoyhoTe TANoOC TIC AnavTh-
oelc oog (amddeEn 1 AV TLToEddeLyUL).
o) Eotw A un xevd, dve gpaypévo utoctivoro tou R. O x € R elvon dve gpdypo tou A av xou uévo ov

sup A < .

B) Ioyver btLa, — 400 av xou wévo av yio xdde M > 0 undpyouv dneipot bpol g (ar,) mou eivar peyahitepoL
ané M.

Y) Avn f: R — R eiva ouveyfic oto o xau f(zg) = 1, t61e undpyeL § > 0 tétolo Gote f(z) > 5 yio xdde
x € (xg— 0,20+ 90).

8) Av n f elva noparywylown oto [a,b] xou taipvel T uéytotn T e oto xo = a, t6te f'(a) = 0.
(4 x(0,1+0,4) =2 pov.)

2. o) 'Eotww A, B un xevd untootvoha tou R pe a < by xdde a € A xau b € B. Aci&te 6t sup A = inf B av
xa wovo av yio xde € > 0 undpyouy a € A xaw b € B tétown dote b—a < €.
B) Na Beedolv, av undpyouyv, to sup, inf, max, min twv cuvoAwVY (UTLOAOYAOTE TAEWS TNV ATEVTNoY| 00C):
—1)"
A:{xe(@:(:c+2)(x—\ﬁ)<0} %ol B:{()m:n,meN}.

n+m (141 pov.)

3. o) Egetdote we mpog T oUyxhon TIC Topaxdte oxohoudies:
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Avagépete pntd tor xpithpLo cOYXAONG, YVOOTE dpta 1) GAAo amoteAéopata and T Yewplo TOU YENOULOTOLCITE.
B) Anodei&te bt xdie abZouoa xou dve GeoryUEVn oxohoudio (ay,) TEaYUUTIXGOY aptducy oUYXAIVEL OE TEaY TN
apLduo. (1+1 yov.)

4. o) 'Eotw (a,) wa axoloudioa Cauchy. Trodétoupe 6T undpyet urtoxohouvdia (ak,) e (a,) tétol dote
ak, — a yw xdnowo a € R. Acl&te t61€ 611 @y, — a.

B) Eotw f: R — R xou zg € R. Anodeilte 6t 1 f elvon cuveyfic oto zg av xou uévo av yio xde axoloudio
() ve Ty — xo toyler f(zn) = f(xo). (1+1 pov.)

x, av x € Q,

—z, oaovzr¢Q

5. o) Alveton n ouvdptnon f : R — R ye f(x) = { . E€etdote v f we npoc ) cuvéyeta xon

TNV ToEAYWYLoWOTNTA o€ xde xg € R.
B) Eotw f,g : [0,1] — R ouveyeic ouvopthoec. YTrodétoupe 6T f(0) < g(0) xou 61t yio xdde x € [0,1]
undpyel y € [0, 1] tétowo dote g(z) < f(y). Aeilte 6u vndpyet & € [0, 1] tétoo dote f(§) = g(§).

(141 pov.)

6. o) 'Eotw f: (1,400) = R napaywylown cuvdetnon pe v widtnta | f/(z)| < 2 yia xdde z > 1. Acilte 61
limg o0 f(x 4+ +/z) — f(z) = 0.

B) Meketriote w¢ mpog T HovoTovia xou TNV xupTétNTa TN cuvdptnon f 1 (0,+00) = R pe f(z) = 2z + ;5.

Beeite (av undpyouv) dhec TiC AOUUTTWTES XaL OYESAOTE TROYERN TO Ypdpnua e f. (141 pov.)

A1Ka10AoyNoTte AeTTOUEPDS TIS ATAVTHOEIS 0ag.

KoaAr enituyia!
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